Curso de Relatividad General: Métrica Toroidal

Roger Balsach
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1 Simbolos de Christoffel

Utilizando el truco descrito por Javier en el capitulo 32 de la serie tenemos, haciendo z' = a'i 22 = 6:
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Notemos que para que esto sea cierto debemos imponer que a # 0 (es decir, el toro debe tener cierto
grosor) y b+ acosa # 0, que si queremos que sea cierto para cualquier a debe cumplirse b > a (es
decir, debe ser un toro de anillo).

En resumen los tnicos simbolos diferentes de cero son:
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2 Tensor de Riemann

Para calcular el tensor de Riemann utilicemos que
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Se puede ver inmediatamente que es un tensor antisimétrico respeto a « <+ 3, por lo tanto si a = 8
el tensor vale 0. Para calcular las otras calculemos primero lo siguiente:
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Como no hay dependencia con la variable 0 las otras derivadas valen 0, ahora si:
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Utilizando que Royag = go )\RAW,B tenemos la siguiente tabla:
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Vemos que tal como esperabamos Ri210 = —Ra112.



3 Tensor de Ricci
Para calcular el Tensor de Ricci simplemente usaremos la ecuacion (16.2) del formulario de Crul
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Por lo que simplemente con la tabla anterior tenemos que
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4 Curvatura escalar
De nuevo, con la ecuacion (16.3) del formulario de Crul
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